018-C047

1. T’ C T en injectant x(t),y(t) de I” dans I’équation de T.
Inversement, I donne (m+y)2+3y2 = 1 donc, pour tout point de T, il existe ¢ € R tel que z+y = cost et /3y = sint
donc ce point est sur I".

da
2. On sait R = & ou « est 'angle polaire du vecteur tangent (modulo 7) et s un paramétrage normal (ie
S

une abscisse curviligne).
’ /
Pour IV : Rl = d (arctan(y'(t)/2'(t))) / dt.
22(t) + y2(t)

T
On sait aussi que o = ¢N ou (T, N) est le repére de Frenet et ¢ est la courbure.
s

Pour T' : On trouve T en normant un vecteur normal au gradient de la fonction associée.

dz dy
On sait T=(—,—).
n sait que ( o ds)
N . dr . dz dy . .
On cherche la premiere coordonnée de ——, d’abord en fonction de I et qs puis en fonction de x et y
s s

d’oui ¢ en divisant par la premiere coordonnée de N.
En un point de parametre ¢, les deux résultats coincident !!!
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> restart;with(plots):
Warni ng, the name changecoords has been redefined

> G =xXN2+2*x*y+4*yn2- 1,

Gi=xX+2xy+4y* -1
r>inplicitplot(G x=-2..2,y=-1..1);
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> Gl:=[cos(t)-sin(t)/sqrt(3),sin(t)/sqrt(3)];
Gl::[cos(t)—isin(t)\/gésin(t)\/g}

r>plot([op(Gl),t=-Pi..Pi]);
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> sinmplify(subs(x=Gl[1],y=Gl[2],Q));

0
> DerGL: =di ff (GL, t); DDer GL: =di ff (Der GL, ) ;

DerGl := [—sin(t) —§ cos(t) /3, § cos(t) ﬁ}

DDerGl::[—cos(t)+§sin(t)«/_, —ésin(t)«/g}
> ¢1: =si npl i fy( (- Der GL[ 1] * DDer GL[ 2] +Der GL[ 2] * DDer GL[ 1] )/ ( ( Der GL[ 1] ) *2+( Der GL[ 2] ) A2) A( 3/ 2

)); RL: =1/ c1;
_ 343
(~2sin(t) cos(t) /3 + cos(t)? - 3) 4/ 6 sin(t) cos(t) /3 — 3 cos(t)? + 9
R1 :=éﬁ(—2 sin(t) cos(t) /3 + cos(t)? ~ 3) 4/ 6 sin(t) cos(t) 4/3 - 3 cos(t)? + 9
> T [ x+4*y, -x-y]/sqrt ((x+4*y) "2+(x+y) *2);

X+4y, —X-
T [ y yl

- «/2x2+10xy+ 17y
> dTsurdsl: =di ff((x(s)+4*y(s))/sqrt(2*x(s)"2+10*x(s)*y(s)+17*y(s)"2),s);

(a0)2ere)
< X(9) |+ 4| 2 ¥(s)

«/2 x(s)*+ 10 x(s) y(s) + 17 y(s)?

cl:

dTsurdsl :=

d d d d
L (X9 +4(9) (4 X(s) (d—sx(s)] +10 (d—sx(s)]y(s) +10x(s) [d—sy(s)] +34Y(s) (d—sy(s)D

- (31
2 (2X(5)°+10X(5) Y(5) + 17 Y(5)*)
> dTsurds2: =sinplify(subs(diff(x(s),s)=(x+4*y)/sqrt(2*x"2+10*x*y+17*y"2),diff(y(s),s)=(-
X-y)/sqrt (2*x"2+10*x*y+17*y~2), x(s) =x, y(s)=y,dTsurdsl));

2)



3(x3+3x2y+6xy2+4y3)
2
(2x2+10xy+17y2)
> c:=sinmplify(dTsurds2/ (x+y)*sqrt (2*x"2+10*x*y+17*y~"2));
3¢ +2xy+4y)

(3/2)

dTsurds2 := -

(2X+10xy +17Y?)
> RR =sinplify(subs(x=Gl[1],y=Gl[2],1/c));
RR:= %(2 sin(t) cos(t) 4/3 - cos(t) +3)

> sinplify(RR-Rl);



